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®£
®
á®
áâ
 ¢
¨¬
àï
¤
¨§
¬
®¤
ã«
¥©
,
¥£
®
®¡
é
¨©
ç«
¥

a
n
=
1=
(2
n
�
1)
¨
®
à 
áå
®¤
¨â
áï
(
¬
®¦
®
áà
 ¢
¨
âì
á
£ 
à¬
®
¨ç
¥á
ª¨
¬
).
�
â 
ª,

 ¡
á®
«î
â
®©
áå
®¤
¨¬
®á
â¨
¥
â,
¯¥
à¥
©¤
¥¬
ª
¨á
á«
¥¤
®¢
 
¨î
®¡
ë
ç
®©
áå
®¤
¨¬
®á
â¨
.

�
¥¯
®á
à¥
¤á
â¢
¥
®
¯à
¨¬
¥
¨â
ì
¯à
¨§
 
ª
áå
®¤
¨¬
®á
â¨
�
¥©
¡
¨æ
 
¥
-

«ì
§ï
,
â.
ª.
¥
â
¬
®
®â
®
®
£®
ã¡
ë
¢ 
¨
ï
¬
®¤
ã«
¥©
ç«
¥
®¢
àï
¤ 
.
�
®
�
ë
¬
®¦
¥â
¥

á
 ç
 «
 
à 
áá
¬
®â
à¥
âì
¯®
¤¯
®á
«¥
¤®
¢ 
â¥
«ì
®
áâ
ì
ç 
áâ
¨ç
ë
å
áã
¬
¬
S
2
n
¨
ã¡
¥¤
¨â
ì-

áï
¢
â®
¬
,
çâ
®
®
 
¨¬
¥¥
â
¯à
¥¤
¥«
.

S
2
n
=
�
2

2
n X k

=
1

1

(2
k
�
1)
(2
k
�
3)

�
¥¤
ì
íâ
®,
ã¬
®
¦
¥
 
ï
 
�2
,
ç 
áâ
¨ç
 
ï
áã
¬
¬
 
áå
®¤
ïé
¥£
®á
ï
àï
¤ 
.
�
¯®
á«
¥¤
-

¥
¬
¬
®¦
®
ã¡
¥¤
¨â
ìá
ï,
¯à
¨¬
¥
¨¢
¨
â¥
£à
 «
ì
ë
©
¯à
¨§
 
ª
áå
®¤
¨¬
®á
â¨

Z 1 1

d
x

(2
x
�
1)
(2
x
�
3)

áå
®¤
¨â
áï
,
 
§
 ç
¨â
,
áå
®¤
¨â
áï
¨
àï
¤
.

�
çâ
¥¬
,
çâ
®
S
2
n
+
1
=
S
2
n
+
a
2
n
+
1
,
 
li
m
a
n
=
0.
�
 ª
¨¬
®¡
à 
§®
¬
¯®
«ã
ç 
¥¬
,
çâ
®

¨á
å®
¤
ë
©
àï
¤
áå
®¤
¨â
áï
ãá
«®
¢
®.
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�
ï¤
¢)
á®
áâ
®¨
â
¨§
ª®
¬
¯«
¥ª
á
ë
å
ç¨
á¥
«.
�
 ª
®©
àï
¤
áå
®¤
¨â
áï
â®
£¤
 

¨
â®
«ì
ª®
â®
£¤
 ,
ª®
£¤
 
áå
®¤
ïâ
áï
àï
¤ë
¨§
¤¥
©á
â¢
¨â
¥«
ì
ë
å
¨
¬
¨
¬
ë
å
ç 
áâ
¥©
.

�
å®
¤¨
¬
®á
âì
¯¥
à¢
®£
®
¤®
ª 
§ë
¢ 
¥â
áï
á
¯®
¬
®é
ìî
¯à
¨§
 
ª 
�
 «
 ¬
¡¥
à 

li
m

a
n
+
1

a
n

=
li
m

2n
(n
+
1)

2

n
2
2n
+
1

=
li
m

(1
+
1 n
)

2

=
1 2
<

1:

�
 ¬
¥â
¨¬
,
çâ
®

ex
p(
p x
)
>
x
8x
>
1
,
ex
p(
p x
)
>
ex
p(
ln
x
)
,
p x
>
ln
x
.

Ǳ
à¨
¬
¥
¨¬
íâ
®
¥
à 
¢¥
á
â¢
®
¤«
ï
®æ
¥
ª¨
¢â
®à
®£
®
àï
¤ 
.

ln
(n
)

n
2

<
p n n

2

=

1
n
3
=
2
:

Ǳ
à¨
¬
¥
ïï
¯à
¨§
 
ª
áà
 ¢
¥
¨
ï
,
¬
ë
¤®
ª 
§ë
¢ 
¥¬
¥£
®
áå
®¤
¨¬
®á
âì
,
â.
ª.
àï
¤
á

®¡
é
¨¬
ç«
¥
®¬
n
�

3
=
2
áå
®¤
¨â
áï
.

�
â 
ª,
àï
¤
¢)
áå
®¤
¨â
áï
.

3)
�
 ©
â
¨
¨
¨
§®
¡à
 §
¨
â
ì

 
ç
¥à
â
¥¦
¥
®¡
«
 á
â
ì
áå
®¤
¨
¬
®á
â
¨
àï
¤ 

1 X n
=
1

(x
�
4)
n

(2
n
+
3)
2n

:

�
ë
ç
¨
á«
¨
â
ì
¥£
®
áã
¬
¬
ã
á
â
®ç

®á
â
ì
î
� 1
=
10
�

2
¨
� 2
=
10
�

4
¢
â
®ç
ª
 å
4�
k
�R
=5
,

£¤
¥
k
=
0;
4,
R
-
à 
¤¨
ãá
áå
®¤
¨
¬
®á
â
¨
.

�
¥«
ìî
 
áâ
®ï
é
¥£
®
§ 
¤ 
¨
ï
ï¢
«ï
¥â
áï
¨á
á«
¥¤
®¢
 
¨¥
§ 
¢¨
á¨
¬
®á
â¨

¡ë
áâ
à®
âë
áå
®¤
¨¬
®á
â¨
áâ
¥¯
¥
®
£®
àï
¤ 
®â
¯®
«®
¦
¥
¨ï
â®
çª
¨
¢
¨
â¥
à¢
 «
¥
áå
®-

¤¨
¬
®á
â¨
.
�
«ï
íâ
®£
®
âà
¥¡
ã¥
âá
ï,
¢®
-¯
¥à
¢ë
å,
¢ë
ç¨
á«
¨â
ì
§
 ç
¥
¨¥
¥£
®
áã
¬
¬
ë
¢

à 
§«
¨ç
ë
å
â®
çª
 å
á
§ 
¤ 

®©
¯®
£à
¥è
®
áâ
ìî
,
¢®
-¢
â®
àë
å,
®â
¬
¥â
¨â
ì
áª
®«
ìª
®

ç«
¥
®¢
àï
¤ 
¥
®¡
å®
¤¨
¬
®
¡ë
«®
¤«
ï
íâ
®£
®
¯à
®á
ã¬
¬
¨à
®¢
 â
ì.

�
«ï
 
ç 
« 
 
©¤
¥¬
à 
¤¨
ãá
áå
®¤
¨¬
®á
â¨
,¢
®á
¯®
«ì
§®
¢ 
¢è
¨á
ì
¨§
¢¥
áâ
-

®
©
�
 ¬
¨§
«¥
ªæ
¨©
ä
®à
¬
ã«
®©
,
®á
®
¢ 

®©
 
¯à
¨§
 
ª¥
�
 «
 ¬
¡¥
à 
.

R
=
li
m
n
!

1

ja
n
j

ja
n
+
1
j=

li
m
n
!

1

j2
(n
+
1)
+
3)
2n
+
1
j

j(
2n
+
3)
2n
j

=
li
m
n
!

1

(2
n
+
5)
�2

2n
+
3

=
2:

�
¥
âà
®¬
¨
â¥
à¢
 «
 
áå
®¤
¨¬
®á
â¨
¤ 

®£
®
àï
¤ 
ï¢
«ï
¥â
áï
â®
çª
 
x
0
=
4.

4s

� �

� �
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�
áá
«¥
¤ã
¥¬
áå
®¤
¨¬
®á
âì
àï
¤ 
 
ª®
æ
 å
¨
â¥
à¢
 «
 .
�
â®
çª
¥
x
=
2

¨¬
¥¥
¬
ç¨
á«
®¢
®©
àï
¤

1 X n
=
1

(�
2)
n

(2
n
+
3)
2n

=
1 X n

=
1

(�
1)
n

(2
n
+
3)

.
�
â®
â
àï
¤
§
 ª
®ç
¥à
¥¤
ãî
-

é
¨©
áï
,
®ç
¥¢
¨¤
®
,
çâ
®
ãá
«®
¢¨
ï
â¥
®à
¥¬
ë
�
¥©
¡
¨æ
 
¢ë
¯®
«
ïî
âá
ï.
�
¥©
áâ
¢¨
-

â¥
«ì
®
,
li
m
a
n

=
0,
 
8n
2
N
a
n
+
1
>
a
n
,
§¤
¥á
ì
a
n
-
¬
®¤
ã«
ì
n
-£
®
ç«
¥
 
àï
¤ 
.

�
 
ç¨
â
¯à
¨
x
=
2
àï
¤
áå
®¤
¨â
áï
.
�
¤à
ã£
®©
ªà
 ©
¥
©
â®
çª
¥,
x
=
6,
àï
¤
¯®
«ã
-

ç 
¥â
áï
§
 ª
®¯
®á
â®
ï
ë
©

1 X n
=
1

1

(2
n
+
3)

.
�
â®
â
àï
¤
¨¬
¥¥
â
â¥
¦
¥
á¢
®©
áâ
¢ 
áå
®-

¤¨
¬
®á
â¨
,
çâ
®
¨
£ 
à¬
®
¨ç
¥á
ª¨
©
(¯
à¨
§
 ª
áà
 ¢
¥
¨
ï
!)
,
 
£ 
à¬
®
¨ç
¥á
ª¨
©
àï
¤

à 
áå
®¤
¨â
áï
.
�
 
ç¨
â
 
¯à
 ¢
®¬
ª®
æ
¥
¨
â¥
à¢
 «
 
áå
®¤
¨¬
®á
â¨
àï
¤
à 
áå
®¤
¨â
áï
.

�
 ©
¬
¥¬
áï
¢ë
ç¨
á«
¥
¨¥
¬
áã
¬
¬
ë
àï
¤ 
¢
§ 
¤ 

ë
å
â®
çª
 å
.
�
¥ª
®¬
¥
-

¤ã
î
¤«
ï
íâ
®©
æ¥
«¨
¢®
á¯
®«
ì§
®¢
 â
ìá
ï
ª 
ª¨
¬
-«
¨¡
®
¢ë
ç¨
á«
¨â
¥«
ì
ë
¬
ãá
âà
®©
-

áâ
¢®
¬
,
¯®
áª
®«
ìª
ã
àã
ç
®©
áç
¥â
¡ë
«
¡ë
çà
¥§
¢ë
ç 
©
®
âà
ã¤
®¥
¬
ª¨
¬
.
Ǳ
à¥
¦
¤¥

ç¥
¬
á®
áâ
 ¢
¨â
ì
¯à
®£
à 
¬
¬
ã
áç
¥â
 
¥
®¡
å®
¤¨
¬
®
¯®
¤ã
¬
 â
ì
ª 
ª
®á
â 
®
¢¨
âì
¢ë
ç¨
-

á«
¥
¨¥
¯®
¤®
áâ
¨¦
¥
¨¨
§ 
¤ 

®©
¯®
£à
¥è
®
áâ
¨
�.

Ǳ
ãá
âì
¢
¤ 

®©
â®
çª
¥
¯®
«ã
ç 
¥â
áï
§
 ª
®ç
¥à
¥¤
ãî
é
¨©
áï
àï
¤.
�
§

â¥
®à
¨¨
 
¬
¨§
¢¥
áâ
®
®¤
®
¢ 
¦
®
¥
á¢
®©
áâ
¢®
àï
¤ 
�
¥©
¡
¨æ
 
-
¥£
®
áã
¬
¬
 
¥

¯à
¥¢
ë
è
 ¥
â
¯®
 ¡
á®
«î
â
®©
¢¥
«¨
ç¨
¥
¬
®¤
ã«
ï
¯¥
à¢
®£
®
ç«
¥
 
( 
�
ë
£«
ï
ìâ
¥-

ª 
¢
ãç
¥¡
¨
ª!
).
�
áâ
 â
®ª
àï
¤ 
�
¥©
¡
¨æ
 ,
â.
¥.
â®
,
çâ
®
�
ë
®â
¡à
 á
ë
¢ 
¥â
¥
¯à
¨

áã
¬
¬
¨à
®¢
 
¨¨
n
ç«
¥
®¢
àï
¤ 
,â
 ª
¦
¥
¥á
âì
àï
¤
�
¥©
¡
¨æ
 .
�
 
ç¨
â
 ¡
á®
«î
â
ãî

¯®
£à
¥è
®
áâ
ì
¬
®¦
®
®æ
¥
¨â
ì
â 
ª:

jS
-
S
n
j
=
ja
n
+
1
�
a
n
+
2
+
::
:
j�
ja
n
+
1
j.

Ǳ
®í
â®
¬
ã
¯à
®¤
®«
¦
 ©
â¥
áã
¬
¬
¨à
®¢
 
¨¥
¤®
â¥
å
¯®
à,
¤®
â 
ª®
£®
n
,
¯®
ª 
¥
¡ã
¤¥
â

¢ë
¯®
«
ïâ
ìá
ï
ãá
«®
¢¨
¥
ja
n
+
1
j<
�.
�
á«
¨
¢ë
ç¨
á«
¥
¨ï
¯à
®¢
®¤
ïâ
áï
 
¯à
®£
à 
¬
-

¬
¨à
ã¥
¬
®¬
ª 
«ì
ªã
«ï
â®
à¥
¨«
¨
 
ª®
¬
¯ì
î
â¥
à¥
,
â®
®è
¨¡
ª 
®ª
àã
£«
¥
¨ï
¡ã
¤¥
â

 
¬
®
£®
¬
¥
ìè
¥,
ç¥
¬
§ 
¤ 

 ï
.

�
æ¥
ª
ã
¯®
£à
¥è
®
áâ
¨
¯à
¨¡
«¨
¦
¥
®
£®
áã
¬
¬
¨à
®¢
 
¨ï
§
 ª
®¯
®«
®¦
¨-

â¥
«ì
®
£®
àï
¤ 
á¤
¥«
 â
ì
á«
®¦
¥
¥.
�
«ï
íâ
®£
®
®¡
ë
ç
®
áâ
à®
ïâ
àï
¤
áà
 ¢
¥
¨
ï,

¤«
ï
ª®
â®
à®
£®
¯®
¤®
¡
ãî
®æ
¥
ªã
á¤
¥«
 â
ì
¬
®¦
®
.
Ǳ
ãá
âì
®á
â 
â®
ª
àï
¤ 
®¡
« 
¤ 
-

¥â
á¢
®©
áâ
¢®
¬
:
8n
>
n
0

a
n
+
1
<
a n
.
�
®£
¤ 

a
n
+
1
+
a
n
+
2
+
::
:
=
a
n
+
1
(1
+

a
n
+
2

a
n
+
1

+
a
n
+
3

a
n
+
2

a
n
+
2

a
n
+
1

+
a
n
+
4

a
n
+
3

a
n
+
3

a
n
+
2

a
n
+
2

a
n
+
1

+
::
:)

<
a
n
+
1
(1
+

� a n
+
2

a
n
+
1

� 2 +
� a n
+
2

a
n
+
1

� 3 +
::
:)
=
a
n
+
1

1

1
�

a
n
+
2

a
n
+
1

Ǳ
à¨
¬
¥à
¯à
®£
à 
¬
¬
ë
¢ë
ç¨
á«
¥
¨ï
áã
¬
¬
ë
àï
¤ 
,
 
¯à
¨á
 
®
©
 
P
as
ca
l'¥
,
¯à
¨-

¢®
¤¨
âá
ï
¢
Ǳ
à¨
«®
¦
¥
¨¨
.
�
ë
¬
®¦
¥â
¥,
ª®
¥
ç
®
,
¢®
á¯
®«
ì§
®¢
 â
ìá
ï
¨
¥î
,
®
£®
-

à 
§¤
®
¨
â¥
à¥
á
¥¥
 
¯¨
á 
âì
á¢
®î
.
�
á®
¡®
¥
¢
¨¬
 
¨¥
®¡
à 
â¨
â¥
 
®ä
®à
¬
«¥
¨
¥

¯¥
ç 
â¨
à¥
§ã
«ì
â 
â®
¢.
�
á«
¨
�
 ¬
ã¤
 á
âá
ï
á¤
¥«
 â
ì
çâ
®-
¨
¡ã
¤ì
®á
®¡
¥
®
¥
-
â¥
ªá
â

¡ã
¤¥
â
®¯
ã¡
«¨
ª®
¢ 
!
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�
 ¡
«¨
æ 
2

�
¥§
ã«
ìâ
 â
ë
¢ë
ç¨
á«
¥
¨©
áã
¬
¬
ë
àï
¤ 
¢
â®
çª
 å
4
�k
R
=5
.M
-
ç¨
á«
®

ç«
¥
®¢
,®
¡¥
á¯
¥ç
¨¢
 î
é
¨å
§ 
¤ 

ãî
¯®
£à
¥è
®
áâ
ì
�,
S
-
¢ë
ç¨
á«
¥
®
¥
§
 ç
¥
¨¥

áã
¬
¬
ë
,
D
S
-
 ¡
á®
«î
â
 ï
¯®
£à
¥è
®
áâ
ì.

�
®ç
ª¨

�
=
0:
01

�
=
0:
00
01

k

x

M

S

D
S

M

S

D
S

-4

2.
40
0

8

0.
23
4

0.
00
88
30

24

0.
23
0

0.
00
00
93

-3

2.
80
0

5

0.
24
7

-0
.0
05
98
2

12

0.
24
9

0.
00
00
81

-2

3.
20
0

3

0.
26
9

-0
.0
07
11
1

7

0.
27
1

-0
.0
00
09
6

-1

3.
60
0

2

0.
29
9

0.
00
57
14

5

0.
29
8

-0
.0
00
02
5

0

4.
00
0

0

0.
33
3

0.
00
00
00

0

0.
33
3

0.
00
00
00

1

4.
40
0

1

0.
37
3

0.
00
67
67

4

0.
38
0

0.
00
00
30

2

4.
80
0

3

0.
44
3

0.
00
35
18

7

0.
44
7

0.
00
00
54

3

5.
20
0

5

0.
54
7

0.
00
66
10

13

0.
55
3

0.
00
00
58

4

5.
60
0

11

0.
75
7

0.
00
99
74

29

0.
76
7

0.
00
00
87

�
¡à
 â
¨â
¥
¢
¨¬
 
¨¥
,
ª 
ª
ã¢
¥«
¨ç
¨¢
 ¥
âá
ï
¯®
âà
¥¡
®
¥
¤«
ï
¤®
áâ
¨¦
¥-

¨
ï
§ 
¤ 

®©
¯®
£à
¥è
®
áâ
¨
ç¨
á«
®
ç«
¥
®¢
¯®
¬
¥à
¥
ã¤
 «
¥
¨ï
®â
æ¥
â
à 
¨
â¥
à-

¢ 
« 
áå
®¤
¨¬
®á
â¨
.
Ǳ
à¨
ç¥
¬
áå
®¤
¨¬
®á
âì
ã
¯à
 ¢
®£
®
ªà
 ï
åã
¦
¥,
ç¥
¬
ã
«¥
¢®
£®
.

4)
�
 §
«
®¦
¨
â
ì
ä
ã
ªæ
¨
î

f
(x
)
=
ar
ct
g

2
�
2x

1
+
4x

¢
àï
¤
�
 ª
«
®à
¥
 
.
�
¯
à¥
¤¥
«
¨
â
ì
®¡
«
 á
â
ì
áå
®¤
¨
¬
®á
â
¨
¯
®«
ã
ç
¥

®£
®
àï
¤ 
.

�
â 
§ 
¤ 
ç 
¢®
¢á
¥å
¢ 
à¨
 
â 
å
à¥
è
 ¥
âá
ï
á
¯®
¬
®é
ìî
£®
â®
¢ë
å
à 
§-

«®
¦
¥
¨©
.
�
¤ 

®¬
á«
ãç
 ¥
¥
®¡
å®
¤¨
¬
®
¢®
á¯
®«
ì§
®¢
 â
ìá
ï
àï
¤®
¬

ar
ct
g
x
=
x
�

x 3
3
+

x 5
5
�

x 7
7
+
::
:+
(�
1)

n
+
1
x
2
n
+
1

2n
+
1
��
�:

�
«ï
íâ
®£
®
¯à
¥®
¡à
 §
ã¥
¬
f
(x
)
ª
¢¨
¤ã

ar
ct
g

2
�
2x

1
+
4x

=
ar
ct
g
2
�
ar
ct
g
2x
:

�
á¯
®«
ì§
®¢
 
®
á¢
®©
áâ
¢®
ä
ã
ªæ
¨¨
ar
ct
g(
x
)

ar
ct
g

x
�
y

1
+
x
y

=
ar
ct
g
x
�
ar
ct
g
y
:

�
ª®
ç
 â
¥«
ì
®
¯®
«ã
ç 
¥¬
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f
(x
)
=
ar
ct
g
2
�
2x
+
(2
x
)3
=3
�
(2
x
)5
=5
+
(2
x
)7
=7
�
::
:

¨«
¨
f
(x
)
=
ar
ct
g
2
�

1 X n
=
0

(�
1)
n
(2
x
)2
n
+
1

2n
+
1

:

5)
�
 §
«
®¦
¨
â
ì
ä
ã
ªæ
¨
î
f
(x
)
=
(1
�
x
)e
x
¢
àï
¤
�
¥©
«
®à
 
¯
®
áâ
¥¯
¥-


ï
¬
x
�
1
¨

 ©
â
¨
®¡
«
 á
â
ì
áå
®¤
¨
¬
®á
â
¨
¯
®«
ãç
¥

®£
®
àï
¤ 
.

�
 ª
¨
¢
¯à
¥¤
ë
¤ã
é
¥¬
á«
ãç
 ¥
¥
®¡
å®
¤¨
¬
®
¢®
á¯
®«
ì§
®¢
 â
ìá
ï
£®
â®
¢ë
¬

à 
§«
®¦
¥
¨¥
¬

ey
=

1 X n
=
0

y
n n

!:

Ǳ
à¥
¤¢
 à
¨â
¥«
ì
®
¯à
¥®
¡à
 §
ã¥
¬
¨á
å®
¤
ãî
ä
ã
ªæ
¨î
â 
ª,
çâ
®¡
ë
¯¥
à¥
¬
¥
 
ï
x

¢å
®¤
¨«
 
â®
«ì
ª®
¢
ª®
¬
¡¨
 
æ¨
¨
x
-
1,
¯®
áª
®«
ìª
ã
¨¬
¥
®
¯®
áâ
¥¯
¥
ï¬
íâ
®£
®

¢ë
à 
¦
¥
¨ï
âà
¥¡
ã¥
âá
ï
¯®
áâ
à®
¨â
ì
à 
§«
®¦
¥
¨¥
.

(1
-
x
)
ex
=
�(
x
-
1)
e�
1
+
x
+
1
=
�(
x
-
1)
e
�e
x
�

1

�
®£
¤ 
¨á
ª®
¬
®¥
à 
§«
®¦
¥
¨¥
¡ã
¤¥
â
¨¬
¥â
ì
¢¨
¤:

f
(x
)
=
�e

1 X n
=
0

(x
�
1)
n
+
1

n
!

.

�
 ¤
¨ã
á
áå
®¤
¨¬
®á
â¨
 
©¤
¥¬
â 
ª

R
=
li
m

ja
n
j

ja
n
+
1

j=
li
m

(n
+
1)
!

n
!

=
li
m
(n
+
1)
=
1
:

�
ï¤
áå
®¤
¨â
áï
 
¢á
¥©
ç¨
á«
®¢
®©
®á
¨.

6)
�
 ©
â
¨
ªà
ã£
áå
®¤
¨
¬
®á
â
¨
àï
¤  1 X n

=
1

(z
�
i
+
2)
n

(4
+
3i
)n
�

1
:

�
¥®
à¥
¬
 
�
¡¥
«ï
á¯
à 
¢¥
¤«
¨¢
 
¤«
ï
¢á
¥å
áâ
¥¯
¥
ë
å
àï
¤®
¢,
¢
â®
¬
ç¨
-

á«
¥
¨
¤«
ï
àï
¤®
¢
¢
ª®
¬
¯«
¥ª
á
®©
®¡
« 
áâ
¨.
�
á¯
®¬
¨
¬
,
çâ
®
¨§
¥
¥
á«
¥¤
ã¥
â.
�
ã-

é
¥á
â¢
ã¥
â
â 
ª®
¥
R
>
0
,
çâ
®
¯à
¨
jz
�
z 0
j<
R
àï
¤
 ¡
á®
«î
â
®
áå
®¤
¨â
áï
,
 
¯à
¨

jz
-z
0

j>
R
à 
áå
®¤
¨â
áï
.
�
 
ª®
¬
¯«
¥ª
á
®©
¯«
®á
ª®
áâ
¨
¯¥
à¢
®¬
ã
¥
à 
¢¥
á
â¢
ã
á®
-

®â
¢¥
âá
â¢
ã¥
â
¢
ãâ
à¥

ïï
ç 
áâ
ì
ªà
ã£
 
à 
¤¨
ãá
 
R
á
æ¥
â
à®
¬
¢
â®
çª
¥
z 0
-
ªà
ã£
 

áå
®¤
¨
¬
®á
â
¨
.
�
 ¤
¨ã
á
áå
®¤
¨¬
®á
â¨
R
«ã
çè
¥
 
å®
¤¨
âì
,
¯®
«ì
§ã
ïá
ì
¯à
¨§
 
ª®
¬

áå
®¤
¨¬
®á
â¨
�
 «
 ¬
¡¥
à 
.
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li
m
n
!

1

jz
�
i
+
2
jn+
1

j4
+
3i
jn�
1

jz
�
i
+
2
jn j
4
+
3i
jn

=
jz
�
i
+
2
j

1

j4
+
3i
j<

1:

�
ï¤
áå
®¤
¨â
áï
,
¥á
«¨
jz
�
i
+
2
j<
j4
+
3i
j=
5;
â.
¥.
R
=
5,
z 0
=
-2
+
i.

7)
�
®ª
 §
 â
ì,
ç
â
®
�
-
ä
ã

ª
æ
¨
ï
�
¨
¬
 
 

¥¯
à¥
àë
¢
 
¨
¤¨
ä
ä
¥à
¥
-

æ
¨
àã
¥¬
 
¢
®¡
«
 á
â
¨
x
>
1.

�
(x
)
=

1 X n
=
1

1 n
x

(5
)

�
®á
¯®
«ì
§ã
¥¬
áï
á¢
®©
áâ
¢ 
¬
¨
à 
¢
®¬
¥à
®
áå
®¤
ïé
¨å
áï
àï
¤®
¢.
�
 ª
¨§
¢¥
áâ
®
,

¥á
«¨
àï
¤
¨§
¯à
®¨
§¢
®¤
ë
å
áå
®¤
¨â
áï
 
¥
ª®
â®
à®
¬
¯à
®¬
¥¦
ãâ
ª¥
à 
¢
®¬
¥à
®
,
 

á 
¬
àï
¤
áå
®¤
¨â
áï
,
¯à
¨ç
¥¬
ç«
¥
ë
àï
¤ 
-
¥
¯à
¥à
ë
¢
ë
¥
¨
¤¨
ä
ä
¥à
¥
æ¨
àã
¥¬
ë
¥

 
íâ
®¬
¯à
®¬
¥¦
ãâ
ª¥
ä
ã
ªæ
¨¨
,
â®
¨
áã
¬
¬
 
àï
¤ 
-
¥
¯à
¥à
ë
¢
 
¨
¤¨
ä
ä
¥à
¥
-

æ¨
àã
¥¬
 
 
íâ
®¬
¯à
®¬
¥¦
ãâ
ª¥
.

�
®á
â 
¢¨
¬
àï
¤
¨§
¯à
®¨
§¢
®¤
ë
å
ç«
¥
®¢
àï
¤ 
(5
)

� 1 n
x

�0
=

ln
(n
�

1
)

n
x

Ǳ
®á
âà
®¨
¬
àï
¤
áà
 ¢
¥
¨
ï

ln
(1 n
)

n
x

<
q 1 n

n
x

=

1
n
x
+
1
=
2
,
â.
ª.

p x
>
ln
x
8x
>
0:

Ǳ
®á
«¥
¤
¨©
àï
¤
¯à
¨
x
>
1
¬
 ¦
®à
¨à
ã¥
âá
ï
àï
¤®
¬
á
®¡
é
¨¬
ç«
¥
®¬
n
�

3
=
2
,
ª®
-

â®
àë
©
¯®
¨
â¥
£à
 «
ì
®¬
ã
¯à
¨§
 
ªã
áå
®¤
¨â
áï
.
�
â 
ª,
àï
¤
¨§
¯à
®¨
§¢
®¤
ë
å
(5
)

à 
¢
®¬
¥à
®
áå
®¤
¨â
áï
¯à
¨
x
>
1,
â.
ª.
¬
 ¦
®à
¨à
ã¥
âá
ï
áå
®¤
ïé
¨¬
áï
ç¨
á«
®¢
ë
¬

àï
¤®
¬
-
¯à
¨§
 
ª
�
¥©
¥à
è
âà
 á
á 
.
�
 ¬
àï
¤
(5
)
áå
®¤
¨â
áï
¯®
ªà
 ©
¥
©
¬
¥à
¥
¢

®¤
®
©
â®
çª
¥
x
=
1:
5.
�
 
®á
®
¢ 
¨
¨
â¥
®à
¥¬
ë
®
¤¨
ä
ä
¥à
¥
æ¨
à®
¢ 
¨
¨
à 
¢
®-

¬
¥à
®
áå
®¤
ïé
¨å
áï
àï
¤®
¢
�
-
ä
ã
ªæ
¨ï
�
¨¬
 
 
¤¨
ä
ä
¥à
¥
æ¨
àã
¥¬
 
¯à
¨
x
>
1,

 ,
§
 ç
¨â
¨
¥
¯à
¥à
ë
¢
 .

Ǳ
®¤
à®
¡
¥¥
á®
á¢
®©
áâ
¢ 
¬
¨
�
-
ä
ã
ªæ
¨¨
¬
®¦
®
¯®
§
 ª
®¬
¨â
ìá
ï
¢
[3
].

8)
Ǳ
à¥
¤á
â
 ¢
¨
â
ì
¢
¢¨
¤¥
áâ
¥¯
¥

®£
®
àï
¤ 
à¥
è
¥
¨
¥
¤¨
ä
ä
¥à
¥
æ
¨
 «
ì
-


®£
®
ãà
 ¢

¥
¨
ï
y
00
+
x
y
=
0,
y
(0
)
=
1,
y
0
(0
)
=
0.
�
 ©
â
¨
n

=
5
ç
«
¥
®¢
àï
¤ 
.

�
á¯
®«
ì§
®¢
 
¨¥
áâ
¥¯
¥
ë
å
àï
¤®
¢
¤ 
¥â
®¤
¨
¨§
¬
®é
ë
å
¬
¥â
®¤
®¢

à¥
è
¥
¨ï
�
�
.�
 ª
�
 ¬
®¡
ê
ïá
ï
«¨
 
«¥
ªæ
¨¨
,¢
®§
¬
®¦
ë
¤¢
 
¯®
¤å
®¤
 .
Ǳ
¥à
¢ë
©

¨á
¯®
«ì
§ã
¥â
áï
¯à
¨
à¥
è
¥
¨¨
¤ 

®£
®
§ 
¤ 
¨
ï,
 
¢â
®à
®©
-
á«
¥¤
ãî
é
¥£
®.
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�
¨á
.
2:
�
à 
ä
¨ª
�
-
ä
ã
ªæ
¨¨
�
¨¬
 
 .

�
ã¤
¥¬
¨á
ª 
âì
à¥
è
¥
¨¥
¢
¢¨
¤¥
àï
¤ 
¯®
áâ
¥¯
¥
ï¬
x
,
ª®
íä
ä
¨æ
¨¥
â
ë

¢ë
ç¨
á«
ïî
âá
ï
¯®
ä
®à
¬
ã«
¥
�
¥©
«®
à 
.�
 ¬
¯®
 
¤®
¡ï
âá
ï
§
 ç
¥
¨ï
¯à
®¨
§¢
®¤
ë
å

¨á
ª®
¬
®©
ä
ã
ªæ
¨¨
¯à
¨
x
0
=
0.
Ǳ
¥à
¢ã
î
¡¥
à¥
¬
¨§
 
ç 
«ì
®
£®
ãá
«®
¢¨
ï,
¢â
®à
ãî

-
¨§
�
�
.
�
áâ
 «
ì
ë
¥
¯à
®¨
§¢
®¤
ë
¥
¯®
«ã
ç 
¥¬
¯®
á«
¥¤
®¢
 â
¥«
ì
ë
¬
¤¨
ä
ä
¥à
¥
æ¨
-

à®
¢ 
¨
¥¬
y
00
. y

00

=
�x
y
;
y
00
0

=
�y
�
x
y
0
;
y
iv
=
�2
y
0
�
x
y
00

¨
â.
¤.

�
 á
âì
¯à
®¨
§¢
®¤
ë
å
®¡
à 
é
 ¥
âá
ï
¢
ã
«ì
.
�
áª
®¬
ë
¥
¯ï
âì
¥
ã
«¥
¢ë
å
ç«
¥
®¢

y
(x
)
=
1
�

x 3!
+

4x
6

6!
�

28
x
9

9!
+

25
2x
1
1

11
!

:

9)
�
 ©
â
¨
®£
à 

¨
ç
¥

®¥
à¥
è
¥
¨
¥
ãà
 ¢

¥
¨
ï
�
¥á
á¥
«
ï

x
2
y
00
+
x
y
0
+
(x

2

�
1 4
)y
=
0

�
¥è
¥
¨¥
¬
®
£¨
å
ä
¨§
¨ç
¥á
ª¨
å
§ 
¤ 
ç
-
¯®
à 
á¯
à®
áâ
à 
¥
¨
î
â¥
¯«
 ,
í«
¥ª
âà
®¬
 £
-

¨
â
ë
å
¢®
«
,
ã¯
àã
£¨
å
ª®
«¥
¡ 
¨
©
-
¢
á¨
áâ
¥¬
 å
,
®¡
« 
¤ 
î
é
¨å
æ
¨
«
¨

¤à
¨
ç
¥á
ª®
©

á¨
¬
¬
¥â
à¨
¥©
,
¯à
¨¢
®¤
¨â
ª
¤¨
ä
ä
¥à
¥
æ¨
 «
ì
®¬
ã
ãà
 ¢
¥
¨
î
�
¥á
á¥
«ï
,

x
2
y
00
+
x
y
0
+
(x

2

�
�

2
)y
=
0;

�
-£
®
¯®
àï
¤ª
 .
�
 «
¨ç
¨¥
æ¨
«¨
¤
à¨
ç¥
áª
®©
á¨
¬
¬
¥â
à¨
¨
¯®
¯à
®á
âã
®§
 
ç 
¥â
,
çâ
®

á¢
®©
áâ
¢ 
à 
áá
¬
 â
à¨
¢ 
¥¬
®©
á¨
áâ
¥¬
ë
¥
¨§
¬
¥
ïî
âá
ï
¯à
¨
¯®
¢®
à®
â¥
 
¯à
®-

¨§
¢®
«ì
ë
©
ã£
®«
¢®
ªà
ã£
¥
ª®
â®
à®
©
®á
¨.
�
 §
¢ 
¨
¥
¤®
¢®
«ì
®
\¯
à®
§à
 ç
®
¥\
.

12

�
áâ
 â
¨,
¨
à¥
è
¥
¨ï
§ 
¯¨
á 

®£
®
ãà
 ¢
¥
¨
ï
ç 
áâ
®
 
§ë
¢ 
î
â
æ
¨
«
¨

¤à
¨
ç
¥á
ª
¨
-

¬
¨
ä
ã
ªæ
¨
ï
¬
¨
.�
«ï
¨
¦
¥
¥à
 
¨
 
ãç
®
£®
à 
¡®
â
¨ª
 
æ¨
«¨
¤
à¨
ç¥
áª
¨¥
ä
ã
ª-

æ¨
¨
-
ä
ã
ªæ
¨¨
�
¥á
á¥
«ï
-
¥
¬
¥
¥¥
¢ 
¦
ë
,ç
¥¬
,á
ª 
¦
¥¬
,â
à¨
£®
®
¬
¥â
à¨
ç¥
áª
¨¥
.

�
®â
¬
ë
á¥
©ç
 á
¨
¯®
§
 ª
®¬
¨¬
áï
á
â 
ª®
©
ä
ã
ªæ
¨¥
©.

�
®â
«¨
ç¨
¥
®â
à¥
è
¥
¨ï
¯à
¥¤
ë
¤ã
é
¥©
§ 
¤ 
ç¨
¨á
¯®
«ì
§ã
¥¬
¤à
ã£
®©
¬
¥-

â®
¤.
�
 
«¨
â¨
ç¥
áª
®¥
¢ë
à 
¦
¥
¨¥
¨á
ª®
¬
®©
ä
ã
ªæ
¨¨
¡ã
¤¥
¬
¨á
ª 
âì
¢
¢¨
¤¥
®¡
®¡
-

é
¥
®
£®
áâ
¥¯
¥
®
£®
àï
¤ 

y
=
x

�

1 X k
=
0

a
k
x

k
.

�
¥¨
§¢
¥á
â
ë
¥
¢¥
«¨
ç¨
ë
a
k
®¯
à¥
¤¥
«¨
¬
,
¯®
¤á
â 
¢«
ïï
y
¨
¯à
®¨
§¢
®¤
ë
¥
¢
¨á
å®
¤-

®
¥
ãà
 ¢
¥
¨
¥

1 X k
=
0

a
k
(k
+
�)

2
x

k
+
�
+
(x

2

�
�

2
)x

�

1 X k
=
0

a
k
x

k
=
0;

¨
âà
¥¡
ãï
à 
¢¥
á
â¢
 
ª®
íä
ä
¨æ
¨¥
â
®¢
¯à
¨
®¤
¨
 ª
®¢
ë
å
áâ
¥¯
¥
ïå
x
.

x
�

,
a
0
(�

2

�
�

2
)
=
0;
x

�
+
1
,
a
1
[(
�
+
1)

2

�
�

2
]=
0
¨
â.
¤.

�
®í
ä
ä
¨æ
¨¥
â
a
0
¬
®¦
®
áç
¨â
 â
ì
¯à
®¨
§¢
®«
ì
®©
¯®
áâ
®ï

®©
,
¤«
ï
�
¯®
«ã
ç 
¥¬

�
=
�
.
�
 
ç 
« 
à 
áá
¬
®â
à¨
¬
à¥
è
¥
¨¥
á
¯®
«®
¦
¨â
¥«
ì
ë
¬
�
.

a
1

=
0;
a
2

=
�

a
0

22
(�
+
1)

;:
::
;a
2
m
+
1
=
0;
a
2
m

=

(�
1)
m
a
0

22
m
m
!(
�
+
1)
(�
+
2)
::
:(
�
+
m
):

�
 
«®
£¨
ç
®
¯®
«ã
ç 
¥â
áï
á®
®â
®
è
¥
¨¥
¨
¯à
¨
®â
à¨
æ 
â¥
«ì
®
¬
�

a
2
m
+
1
=
0;
a
2
m

=

(�
1)
m
a
0

22
m
m
!(
-�
+
1)
(-
�
+
2)
::
:(
-�
+
m
):

�
á¯
®¬
¨
¬
,
çâ
®,
¢®
-¯
¥à
¢ë
å,
 
á
¨
â¥
à¥
áã
¥â
à¥
è
¥
¨¥
¯à
¨
�
=
1=
2,
¢®
-¢
â®
àë
å,

®£
à 

¨
ç
¥

®¥

à¥
è
¥
¨¥
.
�
á«
¨
¦
¥
¢§
ïâ
ì
�
=
�1
=2
,
â®
¯à
¨
x
!
0
à¥
è
¥
¨¥

ãà
 ¢
¥
¨
ï
¡ã
¤¥
â
¥
®£
à 
¨
ç¥

®
¢®
§à
 á
â 
âì
.
�
â 
ª,
¨á
ª®
¬
®¥
®£
à 
¨
ç¥

®¥
à¥
-

è
¥
¨¥
ãà
 ¢
¥
¨
ï
�
¥á
á¥
«ï
,
¥£
®
®¡
®§
 
ç 
î
â
J
1 2
(x
),
¨¬
¥¥
â
¢¨
¤

y
=
J
1 2
(x
)
=

1 X m
=
0

(�
1)
m
x
2
m
+
1
=
2

22
m
+
1
=
2
�
(m
+
1
= 2
)m
!

�
¤¥
áì
¡ë
«®
¨á
¯®
«ì
§®
¢ 
®
®¡
é
¥¯
à¨
ï
â®
¥
¢ë
à 
¦
¥
¨¥
¤«
ï
a
0
:

a
0
=
1=
(2

�
�
(�
+
1)
):

�
-
ä
ã
ªæ
¨ï
�
©«
¥à
 ,
¯à
¨
n
2
N

�
(n
+
1)
=
n
¨
�
(z
+
1)
=
z�
(z
),
�
(1 2
)
=
p �
.
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�
¨á
.
3:
�
à 
ä
¨ª
ä
ã
ªæ
¨¨
�
¥á
á¥
«ï
,
J
1 2
(x
).

�
®¦
®
§ 
¯¨
á 
âì
¨
¡®
«¥
¥¥
¯®
ï
â
®¥
¨
 
£«
ï¤
®
¥
¢ë
à 
¦
¥
¨¥
:

J
1 2
(x
)
=

s 1 �
x

X

(�
1)
m
2m
+
1
x
2
m
+
1

m
!1
�3
�:
:(
2m
�
1)
(2
m
+
1)
22
m
+
1
=

=
s
1 �

x
X
(�
1)
m
x
2
m
+
1

(2
m
+
1)
!

=
s
1 �

x
si
n(
x
):

10
)
�
á¯
®«
ì§
ãï
àï
¤ë
¢ë
ç
¨
á«
¨
â
ì
¯
à¨
¡«
¨
¦
¥

®
§
 ç
¥
¨
¥
¨

â
¥£
à 
«
 

0
:

6 Z 0
:

2

d
x

1
+
x
4

á
â
®ç

®á
â
ìî
� 1
=
10
�

3

¨
� 2
=
10
�

6
.
�
«
ï
ª 
¦
¤®
£®
á«
ãç
 ï
ãª
 §
 â
ì
ç
¨
á«
®

ç
«
¥
®¢
àï
¤ 
,
¢§
ï
â
ë
å
¢
ç
 á
â
¨
ç

ãî
áã
¬
¬
ã

 
¢¥
àå

¥¬
¨

 

¨
¦

¥¬
¯
à¥
¤¥
«
 å

¨

â
¥£
à¨
à®
¢ 

¨
ï
.

�
«ï
¢ë
ç¨
á«
¥
¨ï
à 
§«
®¦
¨¬
¯®
¤ë
â
¥£
à 
«ì
ã
î
ä
ã
ªæ
¨î
¢
àï
¤
¯®

áâ
¥¯
¥
ï¬
x
,
¨á
¯®
«ì
§ã
ï
ä
®à
¬
ã«
ã
áã
¬
¬
ë
£¥
®¬
¥â
à¨
ç¥
áª
®©
¯à
®£
à¥
áá
¨¨
á®
§
 -

¬
¥
 â
¥«
¥¬
q
=
�x
4
. 1

1
+
x
4
=
1
-
x

4
+
x

8
�
x

1
2
+
::
:(
�1
)n
x

4
n
+
::
:

�
ï¤
áå
®¤
¨â
áï
,
¯à
¨ç
¥¬
à 
¢
®¬
¥à
®
,
¯à
¨
jx
j�
r
<
1
(
íâ
®
¤®
ª 
§ë
¢ 
«®
áì
 

«¥
ªæ
¨¨
).
Ǳ
®í
â®
¬
ã
¥£
®
¬
®¦
®
¯®
ç«
¥
®
¨
â¥
£à
¨à
®¢
 â
ì
 
«î
¡®
¬
®â
à¥
§ª
¥
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[a
;b
]2
[�
r;
r]
.

Z 0:
6

0
:

2

d
x

1
+
x
4
=

1 X n
=
0

(�
1)
n
x
4
n
+
1

4n
+
1

� � � �0
:6

0
:2

�
áâ
 «
®á
ì
¢ë
ç¨
á«
¨â
ì
áã
¬
¬
ã
àï
¤ 
 
¢¥
àå
¥
¬
¨
 
¨
¦
¥
¬
¯à
¥¤
¥«
 å
á
§ 
¤ 
-

ë
¬
¨
¤®
¯ã
áâ
¨¬
ë
¬
¨
¯®
£à
¥è
®
áâ
ï¬
¨.

�
 ª
ã¦
¥
®â
¬
¥ç
 «
®á
ì
¯à
¨
à¥
è
¥
¨¨
âà
¥â
ì¥
£®
§ 
¤ 
¨
ï,
¯®
á«
¥¤
áâ
¢¨
î

¨§
â¥
®à
¥¬
ë
�
¥©
¡
¨æ
 
®
§
 ª
®ç
¥à
¥¤
ãî
é
¥¬
áï
àï
¤¥
¯®
£à
¥è
®
áâ
ì
¢ë
ç¨
á«
¥
¨ï

n
-®
©
ç 
áâ
¨ç
®
©
áã
¬
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